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Esercizio 1. Dimostrare la formula di pricing per una opzione Put europea, quando il sot-
tostante evolve secondo il modello di Black-Scholes-Merton.

Spiegare sotto quale misura di probabilità è possibile calcolare il prezzo di un derivato e
cosa essa rappresenta.

Esercizio 2. Dare la definizione di strategia di arbitraggio.

Enunciare il Primo Teorema Fondamentale dell’Asset Pricing Theory e dimostrare che
l’assenza di arbitraggi garantisce una espressione esplicita dei premi per il rischio. Qual
è tale espressione esplicita, nel caso unidimensionale?

Esercizio 3. Enunciare il Lemma di Ito ed usare tale risultato per determinare il differenziale
stocastico del processo

Xt = e
t
2 sin(Wt), t ≥ 0,

dove Wt, t ≥ 0, è un Moto Browniano nello spazio di probabilità (Ω,F ,P).

Dimostrare che, se W = (W
(1)
t , . . . ,W

(N)
t ) è un Moto Browniano N -dimensionale, al-

lora, per ogni i, j = 1, . . . , N, si ha

Cov(Wi,Wj) = min{i, j}.


